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ReSeni. Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na ,vnittku" mnoZiny M (bez jeji hranice),
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ReSeni. Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na ,vnittku" mnoZiny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
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ReSeni. Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na ,vnittku" mnoZiny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Stacionarni body musi splfiovat rovnice f; =0, fg’/ =0,
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

filz,y) =
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(z,y) = e (zy—3x+3y—3)=0
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;

fylz,y) =
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;

fy(z,y) e’ (z+2)=0
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;

f?;(a;,y) e’ (z4+2)=0=z+2=0,
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;

f?;(a;,y) e’ (z4+2)=0=z+2=0,

tedy x =
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;

f?;(a;,y) e’ (z4+2)=0=z+2=0,

tedy xt = — 2
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;

f?;(a;,y) e’ (z4+2)=0=z+2=0,

tedy £ = — 2 a z prvni rovnice hned vyjde y =
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;

f?;(a;,y) e’ (z4+2)=0=z+2=0,

tedy £ = — 2 a z prvni rovnice hned vyjde y = — 3.
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;
f?;(a;,y) = & - (z42)=0=—=2x+2=0,
tedy £ = — 2 a z prvni rovnice hned vyjde y = — 3. Dand funkce f m3d tedy jediny stacionarni bod S = [—2, —3],
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.

Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;
f?;(a;,y) = & - (z42)=0=—=2x+2=0,
tedy £ = — 2 a z prvni rovnice hned vyjde y = — 3. Dand funkce f m3d tedy jediny stacionarni bod S = [—2, —3]

aviak S & M.
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.

Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;
f?;(:zz,y) = & - (z42)=0=—=2x+2=0,
tedy £ = — 2 a z prvni rovnice hned vyjde y = — 3. Dand funkce f m3d tedy jediny stacionarni bod S = [—2, —3],
aviak S & M.
"

~v = 0M ... hranice mnoziny M

M
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v
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Priklad. Najd&te absolutni extrémy funkce f(x,y) = e* - (xy — 3z 4 2y) na mno#in& M = (0, 1) x (0, 1).

ReZeni. Nejdiive uréime stacionarni body funkce f na ,vnittku" mno¥iny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
Staciondrni body musi splfiovat rovnice f:; = 0, f?; = 0, tedy (podrobngjsi vypolet derivaci zde)

fi(zx,y) = ¥ -(ry—3x+3y—3)=0= 2y — 3z + 3y — 3 = 0;
f?;(a;,y) = & - (z42)=0=—=2x+2=0,
tedy £ = — 2 a z prvni rovnice hned vyjde y = — 3. Dand funkce f m3d tedy jediny stacionarni bod S = [—2, —3],
aviak S & M.
y/\
~v = 0M ... hranice mnoziny M
1
M
) >
O 1 x

Dil¢i vysledek. Na vnittku mnoziny M neexistuje stacionarni bod vySetfované funkce f.
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoZiny M.

y/\
~v = 0M ... hranice mnoziny M
1
M
) >
o) 1 *
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoZiny M.

N /

~ = OM ... hranice mnoziny M
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoZiny M.

N /

~ = OM ... hranice mnoziny M

SN\
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4 |
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Protoze nejsme schopni uvazovanou hranici popsat jedinou rovnici, budeme ji vySetfovat po ¢astech. Jednotlivé strany
oznatme 7y, Yu, Vs, @ Yz (viz pfedchozi obrdzek).
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoZiny M.

N /

’ Yy
~v = 0M ... hranice mnoziny M
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Protoze nejsme schopni uvazovanou hranici popsat jedinou rovnici, budeme ji vySetfovat po ¢astech. Jednotlivé strany
oznatme 7y, Yu, Vs, @ Yz (viz pfedchozi obrdzek).

Trosku netradicni zpusob indexovdni, ale v§imavéjsi ctendr v ném urcité nasel jistou logiku:-) Kapicka odlehéeni jinak strohého mate-

matického textu nikdy neuskodi. Neradime vsak studentum, aby podobné legrdcky slepé napodobovali:-))
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoZiny M.

N /

~ = OM ... hranice mnoziny M
) 1 Z s
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Protoze nejsme schopni uvazovanou hranici popsat jedinou rovnici, budeme ji vySetfovat po ¢astech. Jednotlivé strany
oznatme 7y, Yu, Vs, @ Yz (viz pfedchozi obrdzek).

Trosku netradicni zpusob indexovdni, ale v§imavéjsi ctendr v ném urcité nasel jistou logiku:-) Kapicka odlehéeni jinak strohého mate-

matického textu nikdy neuskodi. Neradime vSak studentim, aby podobné legracky slepé napodobovali:-))

Vrcholy &tverce z naSich tvah prozatim vylu€me, neboli kaZdou stranu &tverce M uvaZujme jako otevfenou dsecku (tj.
usecku bez krajnich bodil). Tyto otevfené lisetky je potom moZno analytickym zpisobem popsat vztahy:

jizni strana v; = {[z,y]; = € (0,1), y = 0}; vychodni strana v, = {[z,y]; x =1, y € (0,1)};
severni strana vs = {[x,y]; * € (0,1), y = 1}; zdpadni strana v, = {[z,y]; =0, y € (0,1)};
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Ve smyslu ptedchozi pozndmky oznatme postupné f; = fl,yj s Jo=[flyys fs = Flygafz=Fly, -
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Ve smyslu ptedchozi pozndmky oznatme postupné f; = fl,yj s Jo=[flyys fs = Flygafz=Fly, -

,,Jizni" strana:
X=[z,yl€v <= y=0Az€ (0,1) = f;j(z) = f(z,0) = —3ze”, co? je funkce jedné prom&nné .
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Ve smyslu ptedchozi pozndmky oznatme postupné f; = fl,yj s Jo=[flyys fs = Flygafz=Fly, -

,,Jizni" strana:
X=[z,yl€v <= y=0Az€ (0,1) = f;j(z) = f(z,0) = —3ze”, co? je funkce jedné prom&nné .
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Ve smyslu ptedchozi pozndmky oznatme postupné f; = fl,yj s Jo=[flyys fs = Flygafz=Fly, -

,,Jizni" strana:
X=[z,yl€v <= y=0Az€ (0,1) = f;j(z) = f(z,0) = —3ze”, co? je funkce jedné prom&nné .

fj'(:c) = —3¢" —3ze”" =0 = -3z -3 =0, tedy x = —1, avdak —1 & (0,1). Plati f;(x) < 0 pro
x € (0,1), tj. funkce f; je klesajici na (0, 1).

Funkce jedné prom&nné f; nenabyvd na otevfené dsetce (0, 1) svého extrému, tedy funkce dvou proménnych f
nenabyva vdzaného extrému na lselce Vi
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,,Vychodni* strana:

[z,y] €Evy <= z=1Ay € (0,1)
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,,Vychodni* strana:

[,y € <= z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — e,
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,,Vychodni* strana:
[z, y] € o <= z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — 3)e,

cozZ je funkce jedné proménné y.
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,,Vychodni* strana:
[z, y] € o <= z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — 3)e,

cozZ je funkce jedné proménné y.

Plati f/(y) = 3e > 0,
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,,Vychodni* strana:
[z, y] € v <= z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — 3)e,
cozZ je funkce jedné proménné y.

Plati f/(y) = 3e > 0, tj. funkce jedné promé&nné f, nenabyva na otevfené dsetce (0, 1) svého lokalniho extrému,
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,,Vychodni* strana:
[z, y] €y = z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — )e,
cozZ je funkce jedné proménné y.

Plati f/(y) = 3e > 0, tj. funkce jedné promé&nné f, nenabyva na otevfené dsetce (0, 1) svého lokalniho extrému,
tedy funkce dvou proménnych f nenabyvd vdzaného extrému na oteviené lselce ~y;
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,,Vychodni* strana:
[z, y] €y = z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — )e,
cozZ je funkce jedné proménné y.

Plati f/(y) = 3e > 0, tj. funkce jedné promé&nné f, nenabyva na otevfené dsetce (0, 1) svého lokalniho extrému,
tedy funkce dvou proménnych f nenabyvd vdzaného extrému na oteviené lselce ~y;

Severni“ strana:

[,y Evs <= y=1Az € (0,1)
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,,Vychodni* strana:
[z, y] €y = z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — )e,
cozZ je funkce jedné proménné y.

Plati f/(y) = 3e > 0, tj. funkce jedné promé&nné f, nenabyva na otevfené dsetce (0, 1) svého lokalniho extrému,
tedy funkce dvou proménnych f nenabyvd vdzaného extrému na oteviené lselce ~y;

Severni“ strana:

[2,y] Evs &= y=1Az € (0,1) = fs(z) = f(z,1) = (—2zx + 2)e”,
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[z, y] €y = z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — )e,
cozZ je funkce jedné proménné y.

Plati f/(y) = 3e > 0, tj. funkce jedné promé&nné f, nenabyva na otevfené dsetce (0, 1) svého lokalniho extrému,
tedy funkce dvou proménnych f nenabyvd vdzaného extrému na oteviené lselce ~y;

., Severni" strana:
[2,y] Evs &= y=1Az € (0,1) = fs(z) = f(z,1) = (—2zx + 2)e”,

coz je funkce proménné x.
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,,Vychodni* strana:
[z, y] €y = z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — )e,
cozZ je funkce jedné proménné y.

Plati f/(y) = 3e > 0, tj. funkce jedné promé&nné f, nenabyva na otevfené dsetce (0, 1) svého lokalniho extrému,
tedy funkce dvou proménnych f nenabyvd vdzaného extrému na oteviené lselce ~y;

., Severni“ strana:
[:U?y] €vs — y=1ANz € (071) = fS(x) — f(iC,l) - (_233_{_2)6&37
coz je funkce proménné x.

Plati fi(z) = —2ze®” < 0 pro z € (0, 1),
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tedy funkce dvou proménnych f nenabyvd vdzaného extrému na oteviené lselce ~y;

., Severni“ strana:
[:U?y] €vs — y=1ANz € (071) = fS(x) — f(iC,l) - (_233_{_2)6&37
coz je funkce proménné x.

Plati fg(x) = —2ze” < 0 prox € (0,1), tj. podobng jako u pFedchozi strany mizeme zdivodnit, Ze na otevfené

iselce s funkce f nema vazany extrém;

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni] 4



,,Vychodni* strana:
[z, y] €y = z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — )e,
cozZ je funkce jedné proménné y.

Plati f/(y) = 3e > 0, tj. funkce jedné promé&nné f, nenabyva na otevfené dsetce (0, 1) svého lokalniho extrému,
tedy funkce dvou proménnych f nenabyvd vdzaného extrému na oteviené lselce ~y;

., Severni“ strana:
[:U?y] €vs — y=1ANz € (071) = fS(x) — f(iC,l) - (_233_{_2)6&37
coz je funkce proménné x.

Plati fg(x) = —2ze” < 0 prox € (0,1), tj. podobng jako u pFedchozi strany mizeme zdivodnit, Ze na otevfené
iselce s funkce f nema vazany extrém;

,Zapadni“ strana:

[z,y] €7 <= z2=0Ay € (0,1) = f(y) = f(0,y) = 2y,
coz je funkce jedné proménné y.

Plati fL(y) =2 > 0proy € (0,1),
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,,Vychodni* strana:
[z, y] €y = z=1Ay € (0,1) = fu(y) = f(1,y) = (3y — )e,
cozZ je funkce jedné proménné y.

Plati f/(y) = 3e > 0, tj. funkce jedné promé&nné f, nenabyva na otevfené dsetce (0, 1) svého lokalniho extrému,
tedy funkce dvou proménnych f nenabyvd vdzaného extrému na oteviené lselce ~y;

., Severni“ strana:
[:U?y] €vs — y=1ANz € (071) = fS(x) — f(iC,l) - (_233_{_2)6&37
coz je funkce proménné x.

Plati fg(x) = —2ze” < 0 prox € (0,1), tj. podobng jako u pFedchozi strany mizeme zdivodnit, Ze na otevfené
iselce s funkce f nema vazany extrém;

,Zapadni“ strana:
[z, 9yl €7 <= z=0Ay € (0,1) = f.(y) = f(0,y) = 2y,

coz je funkce jedné proménné y.

Plati f;(y) =2>0proy € (0,1), tj. na otevfené dselce vy, funkce f nemd vazany extrém.
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Uréeme f(S;) pro i = 1,2, 3, 4. Postupn& mame:

S
7z

Sy

V/Mz
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Uréeme f(S;) pro i = 1,2, 3, 4. Postupn& mame:

y fS1) = e (ay—3c+2y)|,_g,-0=
Sy Vs S3

Sy
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

y] f(S1) = e (ay—3w+2y)|,_g,0=0;
Sa S3
M7,
.
O =|5; Sa :1:>
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

y] f(S1) = e (ay—3w+2y)|,_g,0=0;
Sy S5 i
Mg‘ f(S2) = € - (my — 3z + 2y)’x:0)y:1 —
Yz
O =|5; Sa :1:>
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

y] f(S1) = e (ay—3w+2y)|,_g,0=0;
Sy S3 .
M? f(Ss) = e -(acy—Sx—i—Zy)’x:O,y:l_1-(O—O—|—2-1)_
Vz
O =|5; Sa :1:>
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

v f(S1) = e (zy—3x+2y)|,_o,—0=0;
Sy S3 .
M? f(Ss) = e -(my—3x+2y)’$:07y:1_1-(O—O—|—2-1)_2,
o7
O =|5; Sa :1:>
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

y] fs1) = & (zy—3z+2y)|,_g,-0=0;
S S
! s, f(S2) = e (ay—3x+2y)|, o, 1 =1-(0-0+2-1)=2
M7 ’
- f(S3) = e - (ey—3z+2y)|,_y =
O =|5; Sa :1:>
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

y] f(S1) = e (ay—3w+2y)|,_g,0=0;
S. S
M ’
V2 f(S3) = €' (xy — 3z 4+ 2y) p=ly=1 = ©€" (1—-342)=
O =|5; Sa :1:>
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S S
M7 ’
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

y' f(S1) = e (zy — 3z + 2y) r=0,y=0 0;
S S
M7 ’
V2 f(S3) = €' (xy — 3z 4+ 2y) p=ly=1 = ©€" (1-3+2)=0;
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

y] f(S1) = e (ay—3w+2y)|,_g,0=0;
S S
4 ;3 f(S2) = ex’(my_3$+2y)x:Oy:lZl'(O_0+2’1):23
M7 ’
V2 f(S3) = €' (xy — 3z 4+ 2y) p=ly=1 = ©€" (1-3+2)=0;
0 =[$; Sy v f(S1) = & (my—Bv+2)|,_, o=c-(0-3+0)=
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

y f(S1) = €' (xy— 3z 4+ 2y) 2=0.y=0 = 0;
S. S
4 ;3 f(S2) = ew.(my_3$+2y)xzoyzlzl.(0_0+2.1):2;
M !
V2 f(S3) = €' (xy — 3z 4+ 2y) p=ly=1 = ©€" (1-3+2)=0;
O =|51 =52 :1:> f(S4) = &' (zy—3z+ Qy)’gc:l,y:o =e-(0—340)= — 3e.
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

y f(S1) = €' (xy— 3z 4+ 2y) 2=0.y=0 = 0;
S. S
4 ;3 f(S2) = ew.(my_3$+2y)xzoyzlzl.(0_0+2.1):2;
M !
V2 f(S3) = €' (xy — 3z 4+ 2y) p=ly=1 = ©€" (1-3+2)=0;
O =|51 =52 :1:> f(S4) = &' (zy—3z+ Qy)’gc:l,y:o =e-(0—340)= — 3e.

Celkem tedy mame f(S4) < f(S1,3) < f(S2).
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Z predchozich dvah, kdy jsme vySetfovali staciondrni body funkci f;,,4ex (Pro index € {j,v, s, z}) na intervalu
(0, 1), vyplynulo, Ze funkce dvou promé&nnych f nenabyva vazaného extrému na mnozin& v \ {S1, Sa, S3, S4}.
Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezrelé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného &tverce M.

Uréeme f(S;) pro i = 1, 2,3, 4. Postupné mame:

y] f(S1) = e (ay—3w+2y)|,_g,0=0;
Sy Ss
[‘ f(S2) = ex'(my_3m+2y)’a}=0y:1:1'(0_0"'_2’1):2;
M7 >
V2 f(S3) = e€*-. (:Uy—3:c+2y)’m:1)y:1 =e-(1-3+2)=0;
O =|51 =52 :1:> f(S4) = € (zy—3z+ 2y)!$:1,y:0 =e-(0—340)= — 3e.

Celkem tedy mame f(S4) < f(S1,3) < f(S2).

Dil&i vysledek. Z pfedchoziho Fetézce nerovnosti plyne, Ze vySetfovana funkce f nabyva na hranici mnoziny M svého
vazaného maxima v bodé Sy, resp. vazaného minima v bodé Ss.
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Zavér: Porovnidnim p¥edchozich diléich vysledkii dostdvame, Ze nejvétsi hodnota (tj. absolutni maximum) funkce f
na mnozin& M je hodnota 2 a tohoto absolutniho maxima je nabyvano v bodé [0, 1].

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005 [PYedchozi krok/Dal3i krok| [Klikni zde pro ukon&eni] 6



Zavér: Porovnidnim p¥edchozich diléich vysledkii dostdvame, Ze nejvétsi hodnota (tj. absolutni maximum) funkce f
na mnoZin& M je hodnota 2 a tohoto absolutniho maxima je nabyvano v bodé [0, 1].

Nejmensi hodnota (tj. absolutni minimum) funkce f na mnoZin€ M je —3e a tohoto minima je nabyvdno v bod&
[1,0].
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Zavér: Porovnidnim p¥edchozich diléich vysledkii dostdvame, Ze nejvétsi hodnota (tj. absolutni maximum) funkce f
na mnoZin& M je hodnota 2 a tohoto absolutniho maxima je nabyvano v bodé [0, 1].

Nejmensi hodnota (tj. absolutni minimum) funkce f na mnoZin€ M je —3e a tohoto minima je nabyvdno v bod&
[1,0].

Symbolicky zapsano

max{f(z,y); [z,y] € M} = f(0,1) =2,  min{f(z,y);[z,y] € M} = f(1,0) = —3e.

Konec
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