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Reseni. Nejprve graficky znizornime mno¥inu M. Vyjdeme z definice absolutniho hodnoty redlného &isla:

a proa > 0;
la| :=
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Reseni. Nejprve graficky znizornime mno¥inu M. Vyjdeme z definice absolutniho hodnoty redlného &isla:

a proa > 0;
lal =
—a proa < 0.
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Reseni. Nejprve graficky znizornime mno¥inu M. Vyjdeme z definice absolutniho hodnoty redlného &isla:

a proa > 0;
la| :=
—a proa < 0.

PY¥i kresleni mnoZiny M projdeme postupné vsechny kvadranty.
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Prox > 0, y > 0 plati:
2| +y| <1 <= 24+y <1 <<= y<1—u
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Prox > 0, y > 0 plati:
2| +y| <1 <= 24+y <1 <<= y<1—u
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Prox < 0, y > 0 plati:
z|+ |y £1 <—= —z+y<1 <= y<1+uzx;
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Prox < 0, y > 0 plati:
z|+ |y <1 <= —2+y<1 <= y <14z
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Prox < 0, y < 0 plati:

z| +y| <1 <= —r—-y<1 <= y>—x—1;
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Prox < 0, y < 0 plati:

z]| + |y <1 &= —z—-y <1 <= y> —z—1;
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Prox > 0, y < 0 plati:
z|+ |y <1 <= 22—y <1 <= y>z—1;
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Pronang()matl,:
Z| 4y <1 = z—-y<1 .
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Dohromady tedy mame

~v = 0M ... hranice mnoziny M

v

Reseni rozdélime do dvou kroku:

e Nejprve uréime staciondrni body funkce f na ,,vnittku“ mnoziny M;

e Posléze vySetfime extrémy funkce f vazané na hranici mnoziny M.
Ze v3ech takto nalezenych bodl vybereme bod (body) absolutniho maxima, resp. minima.

Poznamka. ,,Vnittkem " mnoziny M rozumime mnozinu v3ech vnitfnich bodli uzaviené mnoZiny M, tj. mnoZinu M
s vylou&enim hranice. Vnitfek mnoZiny M je tedy popsan nerovnosti: |x| + |y| < 1.
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Dohromady tedy mame
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Reseni rozdélime do dvou kroku:

e Nejprve uréime staciondrni body funkce f na ,,vnittku“ mnoziny M;

e Posléze vySetfime extrémy funkce f vazané na hranici mnoziny M.
Ze v3ech takto nalezenych bodl vybereme bod (body) absolutniho maxima, resp. minima.

Poznamka. ,,Vnittkem " mnoziny M rozumime mnozinu v3ech vnitfnich bodli uzaviené mnoZiny M, tj. mnoZinu M
s vylou&enim hranice. Vnitfek mnoZiny M je tedy popsan nerovnosti: |x| + |y| < 1.
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Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na vnittku mnoziny M (bez jeji hranice), pokud existuji.
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Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na vnittku mnoziny M (bez jeji hranice), pokud existuji.

Staciondrni body musi spliiovat rovnice fg’c = 0, fz// =0,
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Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na vnittku mnoziny M (bez jeji hranice), pokud existuji.

Staciondrni body musi spliiovat rovnice fg’c = 0, fz// = 0, tedy

fa/;(:c,y) = <£U2—a:y—|—y2> =
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Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na vnittku mnoziny M (bez jeji hranice), pokud existuji.

Staciondrni body musi spliiovat rovnice fg’c = 0, fz// = 0, tedy

/
fo(z,y) = <w2—xy+y2> =2z —y = 0;

x
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Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na vnittku mnoziny M (bez jeji hranice), pokud existuji.

Staciondrni body musi spliiovat rovnice fg’c = 0, fz// = 0, tedy

/
<x2—xy—|—y2> = 2z — y = O;

x

fo(z,y)
Fy(z,y)
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Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na vnittku mnoziny M (bez jeji hranice), pokud existuji.

Staciondrni body musi spliiovat rovnice fg’c = 0, fz// = 0, tedy

/
<:c2—a:y—|—y2> = 2z — y = O;

x

folz,y)

Fya, ) —x+2y =0,
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Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na vnittku mnoziny M (bez jeji hranice), pokud existuji.

Staciondrni body musi spliiovat rovnice fg’c = 0, fz// = 0, tedy

/
<:c2—a:y—|—y2> = 2z — y = O;

x

—x + 2y = 0,

fo(z,y)
Fy(z,y)

tedy hned dostdvame S1 = [0, 0], f(S1) = 0.
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Nejd¥ive uréime staciondrni body funkce f na vnittku mnoziny M (bez jeji hranice), pokud existuji.

Staciondrni body musi spliiovat rovnice fg’c = 0, f;/ = 0, tedy

/
<x2—xy—|—y2> = 2z — y = O;

x

—x + 2y = 0,

fo(z,y)
Fy(z,y)

tedy hned dostdvame S1 = [0, 0], f(S1) = 0.

Dil¢i vysledek. Na vnittku mnoziny M existuje jediny stacionarni bod vySetfované funkce f.
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M.
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M.

Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, Y2, 73, A Y4-
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M.

Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, Y2, 73, A Y4-

Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi).
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B

Y2 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,

budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). 7:’}/1U’YQU’Y3U74U{A7B,C,D}
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B

Y2 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,

budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). 7:’}/1U’YQU’Y3U74U{A7B,C,D}

® 71 yzl_x7m€(071)7
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M.

Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, Y2, 73, A Y4-

Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi).

2 Y1

8V

C A

3 Y4
D

Yy=mUyrUypUyU{A, B,C,D}

e yi:y=1—xz,z€(0,1); fi(z) = f(z,1—2) =2’ —ax(1 —z)+ (1 —z)? =
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B

Y2 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,

budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). 7:’}/1U’YQU’Y3U74U{A7B,C,D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x) =22 —z(1 —x)+ (1 —2)?> =322 — 3z + 1,
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B

Y2 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,

budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). 7:’}/1U’YQU’Y3U74U{A7B,C,D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x) =22 —z(1 —x)+ (1 —2)?> =322 — 3z + 1,

fi(z) =

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni] 8



Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B

Y2 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,

budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). 7:’}/1U’YQU’Y3U74U{A7B,C,D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x) =22 —z(1 —x)+ (1 —2)?> =322 — 3z + 1,

fi(z) =6z —3=0,tedy x = 5 € (0,1);
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M.

Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, V25 VY3, @ V4.
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich

bodii).

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):= f(z,1 —x) = 2> — =z

f{(x) =6x —3 =0, tedy x = % € (0, 1); mame dalsi bod podeziely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = i;

(©Oto P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005

Y2 Y1

8V

C A

3 Y4
D

Yy=mUyrUypUyU{A, B,C,D}

(1—xz)+ (1 —x)2 =322 -3z +1,
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M.

Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, V25 VY3, @ V4.
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich

bodii).

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):= f(z,1 —x) = 2> — =z

f{(x) =6x —3 =0, tedy x = % € (0, 1); mame dalsi bod podeziely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = i;

e v9o: y=1+=xprox € (—1,0);
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8V

C A

3 Y4
D

Yy=mUyrUypUyU{A, B,C,D}

(1—xz)+ (1 —x)2 =322 -3z +1,
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B

Y2 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,

budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). 7:’}/1U’YQU’Y3U74U{A7B,C,D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x) =22 —z(1 —x)+ (1 —2)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3 =0, tedy x = % € (0, 1); mame dalsi bod podeziely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = i;
e vo: y=1+zprox € (—1,0); fo(z):= f(z,14+2) =2 —xz(1+2) + (1 +2)° =
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B

Y2 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,

budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme

Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). 7:’}/1U’YQU’Y3U74U{A7B,C,D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x) =22 —z(1 —x)+ (1 —2)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3 =0, tedy x = % € (0, 1); mame dalsi bod podeziely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = i;
."}/2:y:1—|—$pt’0$€(—1,0);f2(i13)::f($,1—|—33):$2—$(1+$)—|—(1—|—$>2:$2—|—ZB—|—1,
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y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x) =22 —z(1 —x)+ (1 —2)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = i;

e vo: y=1+zprox € (~1,0); fa(z) := f(z,1+a) =2 —z(l+a2)+ (1 +a) =2+ +1,
fa(w) =
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y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x) =22 —z(1 —x)+ (1 —2)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3 =0, tedy x = % € (0, 1); mame dalsi bod podeziely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = i;
."}/2:y:1—|—$pt’0$€(—1,0);f2(i13)::f($,1—|—33):$2—$(1+$)—|—(1—|—$>2:$2—|—ZB—|—1,

fé(:v) =2x+1=0, tedy x = _% e (-1,0) =
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y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x) =22 —z(1 —x)+ (1 —2)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3 =0, tedy x = % € (0, 1); mame dalsi bod podeziely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = i;
."}/2:y:1—|—$pt’0$€(—1,0);f2(i13)::f($,1—|—33):$2—$(1+$)—|—(1—|—$>2:$2—|—ZB—|—1,

o) =20+ 1= 0, tedya = —h € (<1,0) > 50 = [-3.3], £(59) = §

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&ent]



y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x)=2®> —z(1 —z)+ (1 —x)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;

e vo: y=1+zprox € (~1,0); fa(z) := f(z,1+a) =2 —z(l+a2)+ (1 +a) =2+ +1,
fo@) =22 +1=0,tedys = —§ € (-1,0) = Sy = | -4, 3], f(Ss) = %

e v3: y=—1—xprox € (—1,0);

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&ent]



y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x)=2®> —z(1 —z)+ (1 —x)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;

e vo:y=1+zproz e (—1,0); fo(z):i= f(z,1+x) =2’ —az(l+z)+ (1 +2)2 =2’ +z+1,
fo@) =22 +1=0,tedys = —§ € (-1,0) = Sy = | -4, 3], f(Ss) = %

e y3:y=—l-zprox € (—1,0); f3(z) = f(z,—1—2) =2°—z(-1—2)+(-1-2)° =

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&ent]



y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x)=2®> —z(1 —z)+ (1 —x)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;

e vo:y=1+zproz e (—1,0); fo(z):i= f(z,1+x) =2’ —az(l+z)+ (1 +2)2 =2’ +z+1,
fo@) =22 +1=0,tedys = —§ € (-1,0) = Sy = | -4, 3], f(Ss) = %

e y3: y=—1l—zprox € (—1,0); f3(z) := f(z,—1—z) =2’ —z(—-1—z)+(—1—2)? = 32°+3z+1,

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni] 8



y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x)=2®> —z(1 —z)+ (1 —x)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;

e vo:y=1+zproz e (—1,0); fo(z):i= f(z,1+x) =2’ —az(l+z)+ (1 +2)2 =2’ +z+1,
fo@) =22 +1=0,tedys = —§ € (-1,0) = Sy = | -4, 3], f(Ss) = %

e y3: y=—1l—zprox € (—1,0); f3(z) := f(z,—1—z) =2’ —z(—-1—z)+(—1—2)? = 32°+3z+1,
f3(@) =

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni] 8



y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x)=2®> —z(1 —z)+ (1 —x)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;

e vo:y=1+zproz e (—1,0); fo(z):i= f(z,1+x) =2’ —az(l+z)+ (1 +2)2 =2’ +z+1,
fo@) =22 +1=0,tedys = —§ € (-1,0) = Sy = | -4, 3], f(Ss) = %

e y3: y=—1l—zprox € (—1,0); f3(z) := f(z,—1—z) =2’ —z(—-1—z)+(—1—2)? = 32°+3z+1,

f45(x) =6z +3 =0, tedy z = —% € (—1,0) =

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni] 8



y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x)=2®> —z(1 —z)+ (1 —x)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;

e vo:y=1+zproz e (—1,0); fo(z):i= f(z,1+x) =2’ —az(l+z)+ (1 +2)2 =2’ +z+1,
fo@) =20 +1=0,tedys =—% € (—1,0) = S3 = '—%,%]  F(S3) =3

e v3: y=—1—xprox € (—1,0); f3(z) := f(=, —1—:1:-) =z —x(—1—x)+(—-1—2)? = 32%+3x+1

fi(@) =6z +3=0 tedy z = —3 € (~1,0) = Sy = |5, —3|. f(S)) = §;

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&ent]
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y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D

¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich

bodii).

e vi:y=1—z,z € (0,1); f1(x) ::f(x,l—a:):x2

Yy=mUyrUypUyU{A, B,C,D}

—x(l—x)—l—(l—:c)2:3:c2—3:c—i—1,

f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;
e vo: y=1+zxzprox € (—1,0); fo(x) := f(ac,l—l—x):xz—x(l—l—:c)—l—(l—l—x)z:902—{—x—i—1,

fi(r) =22 +1=0,tedys = -3 € (~1,0) = S3 =

e v3: y=—1—zprox € (—1,0); f3(x) == f(z,—1—=x

fi(x) =6 +3=0,tedyx = -4 € (=1,0) = Sy = :_

e v4: y=—14zprozx € (0,1);

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005

:_%) %] ' f(S3) - %;
) =2?—z(-1-z)+(-1-2)? = 32°+3z+1

3 _%} f(S1) = 1

[P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&ent]

Y

8



y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D

¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich

bodii).

e vi:y=1—z,z € (0,1); f1(x) ::f(x,l—a:):x2

Yy=mUyrUypUyU{A, B,C,D}

—x(l—x)—l—(l—:c)2:3:c2—3:c—i—1,

f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;
e vo: y=1+zxzprox € (—1,0); fo(x) := f(ac,l—l—x):xz—x(l—l—:c)—l—(l—l—x)z:902—{—x—i—1,

fi(r) =22 +1=0,tedys = -3 € (~1,0) = S3 =

e v3: y=—1—zprox € (—1,0); f3(x) == f(z,—1—=x

fi(x) =6 +3=0,tedyx = -4 € (=1,0) = Sy = :_

:_%) %] ' f(S3) - %;
) =2?—z(-1-z)+(-1-2)? = 32°+3z+1

3, -3]. £(s0) =1

1
e vi:y=—14+zprox e (0,1); falz) = f(z,—1+z)=a’>—x(—-1+z)+ (—1+2)% =

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005

[P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&ent]

Y

8



y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D

¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich

bodii).

e vi:y=1—z,z € (0,1); f1(x) ::f(x,l—a:):x2

Yy=mUyrUypUyU{A, B,C,D}

—x(l—x)—l—(l—:c)2:3:c2—3:c—i—1,

f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;
e vo: y=1+zxzprox € (—1,0); fo(x) := f(ac,l—l—x):xz—x(l—l—:c)—l—(l—l—x)z:902—{—x—i—1,

fi(r) =22 +1=0,tedys = -3 € (~1,0) = S3 =

e v3: y=—1—zprox € (—1,0); f3(x) == f(z,—1—=x

fi(x) =6 +3=0,tedyx = -4 € (=1,0) = Sy = :_

:_%) %] ' f(S3) - %;
) =2?—z(-1-z)+(-1-2)? = 32°+3z+1

3, -3]. £(s0) =1

1
e vi: y=—14zprox e (0,1); falz) = f(z,—1+z)=a’—a(—-14+z)+(-1+z)’ =z —z+1

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005
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y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x)=2®> —z(1 —z)+ (1 —x)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;

e vo:y=1+zproz e (—1,0); fo(z):i= f(z,1+x) =2’ —az(l+z)+ (1 +2)2 =2’ +z+1,
fo@) =20 +1=0,tedys =—% € (—1,0) = S3 = '—%,%]  F(S3) =3

e v3: y=—1—xprox € (—1,0); f3(z) := f(=, —1—:1:-) =z —x(—1—x)+(—-1—2)? = 32%+3x+1

fi(@) =6z +3=0 tedy z = —3 € (~1,0) = Sy = |5, —3|. f(S)) = §;
¢ va: y=—l+apoxe (0,1); fa(x):=flz,~1+a) =2’ —a(-1+a)+(-1+z)° =a° -z +1
fi(z) =

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&ent]

Y

Y

8



y N
Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B
: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz
3 Y4
Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x)=2®> —z(1 —z)+ (1 —x)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3=0, tedy z = % € (0, 1); mdme daldi bod podeztely z extrému: Sy = [%, %] , f(S2) = %;

e vo:y=1+zproz e (—1,0); fo(z):i= f(z,1+x) =2’ —az(l+z)+ (1 +2)2 =2’ +z+1,
fo@) =20 +1=0,tedys =—% € (—1,0) = S3 = '—%,%]  F(S3) =3

e v3: y=—1—xprox € (—1,0); f3(z) := f(=, —1—:1:-) =z —x(—1—x)+(—-1—2)? = 32%+3x+1

fi(@) =6z +3=0 tedy z = —3 € (~1,0) = Sy = |5, —3|. f(S)) = §;
¢ v:y=—ltzpoxe (0,1); fa(z) = flz, ~1+a) =2’ —z(-1+2) + (~1+2)° =2° —x +1

fi(az)zQw—l:O,tedyx:%E(0,1):>

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&ent]
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Nyni najdeme extrémy vazané na hranici mnoziny M. B

: . i . - 72 71
Protoze nejsme schopni uvaZovanou hranici popsat jedinou rovnici,
budeme ji vySetfovat po &astech. Jednotlivé strany postupné oznaéme .
Y1, V25 V3, A V4. C A Xz

3 Y4

Vrcholy &tverce z naSich dvah prozatim vylu¢me, neboli kaZzdou stranu D
¢tverce M uvaZujme jako otevienou udsecku (tj. Usetku bez krajnich
bodi). Yy=m Uy Uy UvnU{A, B,C, D}

e vi:y=1—=z,z€(0,1); fi(z):=f(z,1 —x)=2®> —z(1 —z)+ (1 —x)?> =322 — 3z + 1,
f{(x) =6x —3 =0, tedy x = % € (0, 1); mame dalsi bod podeziely z extrému: Sy = [2, 2] f(S2) = %;
ofyg:y:1—|—90prox€(—1,0);f2(x)::f(ac,l—l—a:):xz—x(l—l—:c)—l—(l—l—x) =2’ 4+ +1,

fo(x)=224+1=0,tedyx = —% € (—1,0) = S5 = '—%,%] £(Ss) = 3;
e v3: y=—1l—zprox € (—1,0); f3(z) := f(z,—1—2z) =’ —z(—1—a)+(—1—2)? = 322+ 3z +1,
f45(x) =6z +3 =0, tedy z = —% € (—1,0) = S, = _—%,——} f(Sy) = 1

e vi: y=—14+zprox € (0,1); falz) = f(z,—1+z)=a’—a(-1+2)+(-1+2)° =22 -z +1,

fi(w)EQx—lzo,tedyx_ e (0, 1):>S5_[ ,—%},f(Sg,):%.

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinovd, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&ent]
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Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezielé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného ¢Etverce M.

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni] 9



Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezielé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného ¢Etverce M.

. f(A):f(170)=x2—:By—|—y2A:

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni] 9



Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezielé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného ¢Etverce M.

« f(A)=f(1,0=0—zy+y’ =1

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni] 9



Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezielé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného ¢Etverce M.

o f(A)=f(1,0)=2® —ay+y? =1;
y/\ A

* f(B):f(Ovl):
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Zbyvaji posledni ¢tyfi body podezielé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného ¢Etverce M.

f(A) = f(1,0) = 2® — 2y +y*| =1;
y/\ A

* f(B):f(Ovl):1§

f(C) = f(=1,0) =1,

P¥ipomeiime, Ze jsme uZ dfive spocetli, Ze f(S1,3) = % a f(S2.4) = %

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok] [Klikni zde pro ukon&eni] 9



Zbyvaji posledni ¢ty¥i body podezielé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného ¢Etverce M.

o f(A)=f(1,0)=fL’2—:vy+y2A=1;

e f(B)=/f(0,1) =1

M e f(C)=f(-1,0) =1;

o f(D)=f(0,-1)=1.

P¥ipomefime, Ze jsme uZ d¥ive spotetli, Ze f(S13) = % a f(S2.4) = %

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok| [Klikni zde pro ukonZeni] 9



Zbyvaji posledni ¢ty¥i body podezielé z vazaného extrému — vrcholy vySetfovaného ¢Etverce M.

o f(A)=f(1,0)=fL’2—:vy+y2A=1;

e f(B)=/f(0,1) =1

M e f(C)=f(-1,0) =1;

o f(D)=f(0,-1)=1.

P¥ipomefime, Ze jsme uZ d¥ive spotetli, Ze f(S13) = % a f(S2.4) = %

(©O0to P¥ibyl, Veronika Chrastinova, 2005 [P¥edchozi krok/Dal3i krok| [Klikni zde pro ukonZeni] 9



Shrnuti dil¢ich vysledkaii:

y ® Stacionarni bod na vnittku mnoziny M
® Body védzaného minima

— —>
i
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Shrnuti dil¢ich vysledki:

y ® Stacionarni bod na vnittku mnoziny M

Zavér: Funkce f ma na mnoziné M jeden bod absolutniho minima S; = [0, 0], f(0,0) = 0 a ¢ty¥i body absolutniho
maxima A = [1,0], B = [0, 1], C = [—1,0], D = [0, —1], v téchto bodech je funk&ni hodnota rovna 1.

Konec
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